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七上数学重难点解析

第 4 讲 有理数的乘方及混合运算
【思维入门】

1．若 a3＝－8，则 a的绝对值是 ( A )

A．2 B．－2 C.1
2

D．－
1
2

2．下列各式：①－(－2)；②－|－2|；③－22；④－(－2)2，计算结果为负数的有

( B )
A．4个 B．3个 C．2个 D．1个

3．计算：－3×2＋(－2)2－5＝__－7__．
4．若 a，b互为相反数，c，d互为倒数，则(cd)2 014－(a＋b)2 015＝__1__．

【解析】 ∵a，b互为相反数，∴a＋b＝0.
∵c，d互为倒数，∴cd＝1.∴(cd)2 014－(a＋b)2 015＝12 014－02 015＝1－0＝1.

5．计算：

(1)－1－1÷32× 1
32
＋2； (2)(－3)×(－2)2－(－1)99÷1

2
；(3)(－10)2－5×(－3×2)2＋23×10.

解：(1)－1－1÷32× 1
32
＋2＝－1－1×1

9
×
1
9
＋2＝－1－ 1

81
＋2＝80

81
；

(2)(－3)×(－2)2－(－1)99÷1
2
＝(－3)×4－(－1)×2＝－12－(－2)＝－12＋2＝－10；

(3)(－10)2－5×(－3×2)2＋23×10＝100－5×(－6)2＋8×10＝100－5×36＋80
＝100－180＋80＝0.

【思维拓展】

6．在－
－
1
2 ，－1，0，－22，(－3)4，－|－2|，|23－8|，－(－2)2中，是正有理数的有

( B )
A．1个 B．2个 C．3个 D．4个

7．已知 a，b，c，d都是有理数，则下列说法正确的是 ( C )
A．若 a＞b＞c，则 ab＞bc B．若 a＜b，则－ac2＜－bc2

C．若 a＞c，b＞d，则 a＋b＞c＋d D．若 a＞c，b＞d，则 ab＞cd
【解析】 举反例：A假设 b＝0 不成立；B假设 c＝0不成立；D假设 a＝1，c＝－2，b＝1，d＝－2，
则结论也不成立．

8．有一组等式：12＋22＋22＝32，22＋32＋62＝72，32＋42＋122＝132，42＋52＋202＝212，…请你观察它们的

构成规律，用你发现的规律写出第 8个等式为__82＋92＋722＝732__．
【解析】 观察不难发现，两个连续自然数的平方和加上它们积的平方，等于比它们的积大 1的数的平方，

∴第 8个等式为：82＋92＋(8×9)2＝(8×9＋1)2，即 82＋92＋722＝732.
9．光的速度近似为 1.08×109 km/h.若光从太阳到地球需要 8.3 min，则用科学计数法表示太阳与地球之间

的距离，应当是__1.494×108__km.
10．计算：

（－2）3×
－
1
2
2
－1 ×

－11
3
2
－ ÷(－8)．
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解：原式＝
（－8）×

1
4
－1

×

16
9 －[（－1）×(－3) ＋1]

2
×

－
1
8

＝－3×16
9
－16×

－
1
8 ＝－

16
3
＋2＝－

10
3
.

【思维升华】

11．先阅读再计算：取整符号[a]表示不超过实数 a的最大整数，例如，[3.14]＝3，[0.618]＝0.如果在一列

数 x1，x2，x3，…，xn中，已知 x1＝2，且当 k≥2时，满足 xk＝xk－1＋1－4
k－1
4 －

k－2
4 ，则求 x2 013

的值等于 ( A )
A．2 B．3
C．2 013 D．2 014

【解析】 ∵x1＝2，且当 k≥2时，满足 xk＝xk－1＋1－4 ，

∴x2＝3，x3＝4，x4＝5，x5＝2，x6＝3，x7＝4，x8＝5，x9＝2，…，

∴xn每 4次循环一次，

∵2 013÷4＝503……1，
∴x2 013＝x1＝2.

12．计算机中常用的十六进制是逢 16进 1的计数制，采用数字 0～9和字母 A～F共 16个计数符号，这些

符号与十进制的数的对应关系如下表：

十六

进制
0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 A B C D E F

十进

制
0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15

例如，用十六进制表示：E＋F＝1D，则 A×B＝ ( D )
A．B0 B．1AC．5F D．6E
【解析】 ∵A×B＝10×11＝110，110÷16＝6余 14，∴用十六进制表示 110为 6E.

13．张阿姨准备在某商场购买一件衣服、一双鞋和一套化妆品，这三件物品的原价和优惠方式如下表所

示．请帮张阿姨分析一下，选择一个最省钱的购买方案．此时，张阿姨购买这三件物品实际所付的钱的

总数为( B )
欲购买的商

品
原价(元) 优惠方式

一件衣服 420 每付现金 200元，返购物券 200元，且付款时可以使用购物券

一双鞋 280
每付现金 200元，返购物券 200元，但付款时不可以使用购物

券

一套化妆品 300 付款时可以使用购物券，但不返购物券

A. 500元 B．600元 C．700元 D．800元
【解析】 ∵买化妆品不返购物券，∴先购买衣服和鞋，利用所得购物券再买化妆品．又∵买衣服返购物券

且付款时可以使用购物券，而买鞋返购物券但不可以使用购物券，∴先买鞋子，先付现金 280元可买一双

鞋，同时返购物券 200元，再付现金 220元和一张购物券买衣服，同时返购物券 200元，再付现金 100元
加上买衣服返的购物券 200元购买化妆品．

张阿姨购买这三件物品实际所付出的钱的总数为：280＋220＋100＝600(元)
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第 5 讲 实数的性质
【思维入门】

1．在实数－ 2，0.3
.
1
.
，
π

3
，
1
7
，0.801 08，

3
8中，无理数的个数为 ( B )

A．1 B．2 C．3 D．4
2．如图 3－7－1，数轴上 A，B两点表示的数分别为 2和 5.1，则 AB两点之间表示整数的点共有

( C )

图 3－7－1
A．6个 B．5个 C．4个 D．3个

3．如图 3－7－2，数轴上的点 A，B分别对应实数 a，b，下列结论正确的是 ( C )

图 3－7－2
A．a>b B.|a|>|b| C．－a<b D．a＋b<0

4．四个实数－2，0，－ 2，1中，最大的实数是 ( D )
A．－2 B．0 C．－ 2 D．1

5.如图 3－7－3，M，N，P，Q是数轴上的四个点，这四个点中最适合表示 7的点是__P__．

图 3－7－3

6．1－ 3的相反数是__ 3－1__，
3
－27的绝对值是__3__，

3
－64的倒数是__－1

4
__．

【思维拓展】

7．2 2
5

不是 ( A )

A．分数 B．实数 C．无理数 D．无限不循环小数

8．已知实数 a在数轴上的位置如图 3－7－4所示，则化简|1－a|＋ a2的结果为( A )

图 3－7－4
A．1 B．－1 C．1－2a D．2a－1
【解析】 由数轴上 a点的位置可知 0＜a＜1，∴1－a＞0，∴原式＝(1－a)＋a＝1.

9．若 0＜x＜1，则 x，1
x
，x2的大小关系是 ( C )

A.1
x
＜x＜x2 B．x＜1

x
＜x2 C．x2＜x＜1

x
D.1
x
＜x2＜x

【解析】∵0＜x＜1，∴可假设 x＝0.1，则
1
x
＝

1
0.1

＝10，x2＝(0.1)2＝ 1
100

，

∵
1
100

＜0.1＜10，∴x2＜x＜1
x
.

10．规定用符号[x]表示一个实数的整数部分，例如[3.69]＝3，[ 3]＝1，按此规定[ 13－1]＝__2__．
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11. 我们知道，无限循环小数都可以转化为分数．例如，将 0.3.转化为分数时，可设 0.3.＝x，则 x＝0.3＋
1
10
x，解得 x＝1

3
，即 0.3.＝1

3
.仿此方法，将 0.45..化成分数是__ 5

11
_．

12．计算：－62÷ （－4）2×

2
3
－
2
9 －23.

解：原式＝－36÷4×4
9
－8＝－9×4

9
－8＝－12.

13．现在，人们的生活日益富足，大部分家庭除日常开支外都有节余，节余下的钱存入银行，一来可以支

持国家经济建设，二来自己也可获得一部分利息，并且在心理上觉得比放在家里更安全、保险．李先生

现有三年不动款 10 000元，想存入银行，存款方式有以下几种：

(1)1年定期，每年到期后本息转存下年定期；

(2)先存 1年定期，到期后本息转存 2年定期；

(3)先存 2年定期，到期后本息转存 1年定期；

(4)三年定期，整存整取．

(注：银行的各类定期存款的年利率分别是：定期一年，年利率为 4.14%；定期二年，年利率为 4.68%；

定期三年，年利率为 5.40%，另知存款需交利息税，利息税按利息的 20%交纳．)
问：以上哪种存款方式比较合算，请你帮助李先生谋划一下？

解：方式一：10 000×(1＋4.14%×0.8)3＝11 026.9(元)，

方式二：10 000×(1＋4.14%×0.8)×(1＋4.68%×0.8×2)＝11 104.8(元)，

方式三：10 000×(1＋4.68%×0.8×2)×(1＋4.14%×0.8)＝11 104.8(元)，

方式四：10 000×(1＋5.40%×3×0.8)＝11 296(元)，

由此比较，可知第四种方式比较合算．

【思维升华】

14．给出下列关于 2的判断：① 2是无理数；② 2是实数；③ 2是 2的算术平方根；④1＜ 2＜2.其中正

确的是 ( D )
A．①④ B．①②④ C．①③④ D．①②③④

15．将正整数按表所示的规律排列，并把排在左起第 m列，上起第 n行的数记为 amn.
(1)试用 m表示 am1，用 n表示 a1n；
(2)当 m＝10，n＝12时，求 amn的值．

解：观察表中正整数的排列规律，可知：

(1)当 m为奇数时，am1＝m2；当 m为偶数时，am1＝(m－1)2＋1.
当 n为偶数时，a1n＝n2；当 n为奇数时，a1n＝(n－1)2＋1；
(2)当 m＝10，n＝12时，amn是左起第 10列上起第 12行的数，或第 12 行第

10列上的数．

由(1)及表中正整数的排列规律可知，上起第 12行的第 1个数为 122＝144.
第 12行中，自左往右从第 1个数至第 12个数依次递减 1，所以所求的 amn为 135.
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第 6 讲 整式的加减

【思维入门】

1．化简－5ab＋4ab的结果是 ( D )
A．－1 B．a
C．b D．－ab

2．多项式 1＋2xy－3xy2的次数及最高次项的系数分别是 ( A )
A．3，－3 B．2，－3
C．5，－3 D．2，3

3．若 2a－b＝3，则 9－4a＋2b的值为 ( C )
A．12 B．6
C．3 D．0

4．如图 4－8－1，淇淇和嘉嘉做数学游戏：

图 4－8－1
假设嘉嘉抽到牌的点数为 x，淇淇猜中的结果应为 ( B )
A．2 B．3
C．6 D．x＋3
【解析】 (x×2＋6)÷2－x＝x＋3－x＝3.

5．先化简，再求值：(－x2＋5x＋4)＋(5x－4＋2x2)，其中 x＝－2.
解：(－x2＋5x＋4)＋(5x－4＋2x2)
＝－x2＋5x＋4＋5x－4＋2x2＝x(x＋10)．
∵x＝－2，∴原式＝－16.

【思维拓展】

6．若 A和 B都是 6次多项式，则 ( D )
A．A－B一定是多项式

B．A－B是次数不低于 6的整式

C．A＋B一定是单项式

D．A＋B是次数不高于 6的整式

7．如图 4－8－2，已知长方体的长、宽、高都是整数厘米，将长、宽、高都增加 1 cm后，长方体的表面

可能增加 ( C )

图 4－8－2
A．14 cm2 B．103 cm2 C．214 cm2 D．400 cm2
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【解析】 原长方体的表面为：2ab＋2bc＋2ac.
长、宽、高都增加 1 cm后表面积：2(a＋1)(b＋1)＋2(b＋1)(c＋1)＋2(a＋1)(c＋1)＝2ab＋2bc＋2ac＋4(a
＋b＋c)＋6.所以表面增加了 4(a＋b＋c)＋6.又因为 4(a＋b＋c)≥12，所以排除 A；又因为 4(a＋b＋c)＋
6是偶数，排除 B；4(a＋b＋c)＋6＝400时，a＋b＋c不是整数，排除 D.

8．如图 4－8－3是一个运算程序的示意图，若开始输入 x的值为 81，则第 2 014次输出的结果为

( D )

图 4－8－3
A．3 B．27 C．9 D．1
【解析】 根据运算程序进行计算，然后得到规律：从第 4次开始，偶数次运算输出的结果是 1，奇数

次运算输出的结果是 3，然后解答即可．

9．单项式 3ax－1b2与－a2by可以合并成一项，则 x＋y＝__5__．
【解析】 ∵单项式 3ax－1b2与－a2by可以合并成一项，

∴单项式 3ax－1b2与－a2by是同类项，

∴x－1＝2，y＝2，
∴x＝3，y＝2，
∴x＋y＝5.

10．一组数：2，1，3，x，7，y，23，…满足“从第三个数起，前两个数依次为 a，b，紧随其后的数就是

2a－b”，例如这组数中的第三个数“3”是由“2×2－1”得到的，那么这组数中 y表示的数为__－9__．
【解析】 ∵方法一：从第三个数起，前两个数依次为 a，b，紧随其后的数就是 2a－b，
∴2×3－x＝7，∴x＝－1，则 2×(－1)－7＝y，
解得 y＝－9.
方法二：2×7－y＝23，解得 y＝－9.

11．观察一列单项式：x，3x2，5x3，7x，9x2，11x3，…，则第 2 016个单项式是__4__031x3__．

12．有这样一道题：计算(2x3－3x2y－2xy2)－(x3－2xy2＋y3)＋(－x3＋3x2y－y3)的值，其中 x＝－
1
3
，y＝－2.甲

同学把“x＝－
1
3
”错抄成“x＝1

3
”．但他计算的结果是正确的，请你说出这是什么原因？

解：(2x3－3x2y－2xy2)－(x3－2xy2＋y3)＋(－x3＋3x2y－y3)
＝2x3－3x2y－2xy2－x3＋2xy2－y3－x3＋3x2y－y3＝(2－1－1)x3＋(－3＋3)x2y＋(－2＋2)xy2＋(－1－1)y3

＝－2y3.故代数式的值与 x的取值无关，

所以甲同学把“x＝－
1
3
”错抄成“x＝1

3
”，但他计算的结果是正确的．

【思维升华】

13．将 1，2，3，4，5，6，7，8 这 8 个数排成一行，使 8 的两边各数的和相等，则不同的排列方法有

( A )
A．1 152种 B．576种
C．288种 D．144种

14．已知当 x＝1时，3ax2＋bx2－2cx＋4＝8且 ax3＋2bx2－cx－15＝－14，那么当 x＝－1时，代数式 5ax3

－5bx2－4cx＋2 020的值是__2__014__．
【解析】 由题意，得 x＝1时，3a＋b－2c＝4，
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a＋2b－c＝1，
当 x＝－1时，5ax3－5bx2－4cx＋2 020＝－5a－5b＋4c＋2 020，
＝－(3a＋b－2c)－2(a＋2b－c)＋2 020，
＝－4－2＋2 020，
＝2 014.

15．设四位数abcd
－

满足 a3＋b3＋c3＋d3＋1＝10c＋d，则这样的四位数的个数为__5__．

16．若三位数abc
－

能被 5整除，但不能被 6，7整除；三位数cba
－

能被 6整除，但不能被 5，7整除，三位数

cab
－

能被 7整除，但不能被 5，6整除，则abc
－

＝__675__．

17．黑板上写有两个分数：
34

2 014
和

18
3 021

，进行如下操作：用两数之差的绝对值替换较大的数，得到新的两

个数，再进行同样的操作，直到黑板上出现两个相同的数，则这个相同的数是__ 1
1 007

__．

18．若正整数 a，b，c满足 a＋2bc＝49
a
，则 a＋b＋c的最大值是__26__．

19．已知 A＝by2－ay－1，B＝2y2＋3ay－10y－1，且多项式 2A－B的值与字母 y的取值无关，求(2a2b＋
2ab2)－[2(a2b－1)＋3ab2＋2]的值．

解：∵2A－B＝2(by2－ay－1)－(2y2＋3ay－10y－1)＝2by2－2ay－2－2y2－3ay＋10y＋1，
＝(2b－2)y2＋(10－5a)y－1，
又∵多项式 2A－B的值与字母 y的取值无关，

∴2b－2＝0，10－5a＝0，
∴b＝1，a＝2.
又∵(2a2b＋2ab2)－[2(a2b－1)＋3ab2＋2]＝2a2b＋2ab2－2a2b＋2－3ab2－2＝－ab2，

当 b＝1，a＝2 时，原式＝－2×12＝－2.
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